14. kapitola
Na Co sme zatial prisli

V tejto kapitole zhrnieme naSe zistenia ohladom derivacii a integralov. Kapitola moze
v buducnosti sluzif ako univerzalny fahak. Ku kazdému vztahu je uvedené, kde sme ho objavili, aby
bolo zrejmé, odkial sa vzal a akym spdsobom sa k nemu prislo.

VSeobecné vztahy

Derivacie

Integraly

| J— I
(a.f(x))'=a.f'(x)
4. kapitola, uloha 10, dokaz v komentdri k 4. kapitole tlohdm 16 — 18
a je Tubovolnd konstanta

[a.f(x)dx=a.][ f(x)

4. kapitola, dloha 16, profajSok k susednému deriva¢nému vzfahu

(f (x)xg(x))'=f"(x)xg"(x)

4. kapitola, uloha 12, dokaz v komentdri k tejto ulohe

a je TubovoInd konstanta
Jrx)=

x)dx= f f(x)d
4. kapitola, tloha 18, profajsok k susednému derivaénému vzfahu

(f(x).g(x))'=f"(x).g(x)+f(x).g"(x)

12. kapitola, tloha 2

xi_fg(x)dx
[f1(x).g(x)dx=f(x).g(x)— [ f(x

12. kapitola, pred dlohou 7, metéda per-partes

1\ _—f'®)
fx)] f(x)

10. kapitola, uloha 2

g'(x)

12. kapitola, tloha 6

(f(g(x)))'=f"(g(x)).g'(x)

13. kapitola, uloha 6

(x)=t |_
ff g'(i).dx:dt_

—If ).dt=f(t)+c=f(g(x))+c

13. kapitola, pred tlohou 16, substitu¢na metéda

g'(x)dx=

Derivacie a integraly elementarnych funkcii

Derivacie Integraly
(a)':0 fadx:ax+c
3. kapitola, tloha 9, 4. kapitola, Gloha 11 profajSok k vzfahu x'=1 vyndsobenom konStantou a
(Xa) ,_axa—l Xa+1
= a _ _
Pozor! Funkcia musi maf skutoCne tvar x? , nie g* ani ni¢ iné!!! JI X dX— Cl+1 *c pre a#—1

NavySe musi platit a#0 .
Pre kladné a : 4. kapitola, komentdr k ilohdm 9 a 15
Pre zdporné a : 10. kapitola, dlohy 1, 2 a nasledujtci text
Pre raciondlne a okrem nuly: 13. kapitola, dlohy 13 az 15

ProtajSok k susednému deriva¢nému vzfahu. Pre zdporné celé a si treba
déavat pozor, aby sa neintegrovalo cez nulu (pozrite komentar
k 10. kapitole, tlohe 4), pre niektoré raciondlne a (napr. 1/2)to
nefunguje na zdpornych ¢islach.

f x 'dx :f %dx =ln x+c

10. kapitola od tdlohy 5 az do konca.




Derivacie

Integraly

(sinx)'=cos x
11. kapitola, dlohy 1 -9

f sin x dx=—cos x+c
11. kapitola, dloha 14

(cosx)'=—sinx
11. kapitola, uloha 10

f cosx dx=sin x+c
11. kapitola, uloha 14

2 sin x
(tgx)'= =1+tg x _ftgxdx=f dx=
COoS” X COS X
12. kapitola, tloha 7 Zistite si. Odporticand substiticia je cosx=t
(lnx)’zl flnxdx:x.lnx—x+c
X 12. kapitola, uloha 10 c¢)
10. kapitola, tloha 16
1 In x x.Inx—x
(log, x)'=—— flogade:f dx=
x.Ina Ina Ina
13. kapitola, dloha 11 Jednoduchy dosledok predoslej kolonky a vlastnosti logaritmu
(e*)'=e" fexdxzex+c

13. kapitola, tloha 9

ProfajSok k susednému deriva¢nému vzfahu

(a*)'=a".Ina
13. kapitola, dloha 10

X
a
_[ a“dx=—-+c
Ina
Profajsok k susednému derivaénému vzfahu

(arctgx)vz farctgxdx:
x2 Zistite si. Najprv per-partes (podobna finta, ako ked’ sa integroval Inx )
13. kapitola, po tlohe 11 potom substiticia 1+x*=t .
(arcsjnx)':# J' arcsin xdx=

\/1—x2

13. kapitola, uloha 12

Tiez si zistite. Pocita sa to rovnako, ako integrdl z arctgx , len bude
treba spravif ind substittciu. Vo vysledku tentokrat nebude logaritmus.

(arccos x)'=

Zistite si. Pocita sa to rovnako, ako derivacia arcsinx .

f arccos x dx =

Aj tento si eSte vypocitajte. Od toho predoslého sa velmi liSif nebude.

Uloha 1: Dopoditajte tie policka v tabulke, ktoré eSte ostavaju dopocitat.




