11. kapitola — spravy

Uloha1az5

Tieto tdlohy navizovali jedna na druhd a problémy nerobili. Spravne odpovede vsetkych
medzikrokov uvadzame pre kontrolu. Pri ¢itani je nutné pozeraf sa na ten obrazok z kapitoly.

<ISXK=%—OC <BXL=%—0L 4 XBL=o,

|BL|=sinf |SL|=cosf
|IBN|=sinfcoso. |NL|=sinfsino
|LM|=cosPsina.  |SM|=cospcosa

sin (o +p )=|LM]|+|BN|=sin c.cos p+ cos a.sin B
cos (a+B) =|SM|—-|NL|=cos a.cosP—sinasinf3

Méme naSe vytiZené stctové vzorce pre sinus a kosinus.
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Tu si bolo treba len daf pozor na znamienka:
sin(o—B)=sin(a+(—p))=sin c.cos(—p )+ cosa.sin (—f )=sin c.cos p—cos asin

cos (0.—p)=cos(a+(—P))=cosc.cos(—f )—sin asin (—f )=cos o cosP +sin a. sinp
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Ked pouZzijeme vysledky z predoslych dvoch uloh a od¢itame ich, dostaneme
cos (a+p)—cos(a—p)=—2sina sinp

Teraz opaf spravime rovnaky trik ako so sinusmi. PoloZzime o+B=A a a—P=B, z toho
A+B A-B

ndm opéf vyjde a=="-- a p="7— aked to dosadime do vzfahu povyse, dostaneme
cos(A)—cos(B)=—2sin A+B) | A=B
2 2
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V ddkaze sme veselo pouzivali tg o , ktory nie je pre % ani pre _% definovany. Nerovnost
neplati napriklad pre a=2x lebo cos(2m)=1 a % =0.
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. [ 2x+dx)| . [dx . dx| . [dx
—2sin sin|— —sin| x+—|sin| —
. cos(x+dx)—cos(x) .. 2] 2 2
lim =lim =lim =
dx=0 dx dx=0 dx dx=0 g
2
. [dx
d Sin 7
=lim —sin|x+X|. lim =—sin(x).1=—sin(x)
dx=>0 dx=0 d_X
2
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Ak chceme vedief smer funkcie y=sinx v nule, potrebujeme vedief smernicu dotyc¢nice
v nule a teda hodnotu derivicie v nule. y'=cos x a ten md v nule hodnotu 1. Smernica dotycnice
je 1, rovnica dotycnice je teda y=1.x . Graf sinusu pretina os x pod uhlom, ktory m4 tangens 1,
teda pod uhlom % alias 45°.
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Grafy funkcii y=sinx a y=cosx sa pretni kadekde, venujme sa teraz najmenSiemu

kladnému priese¢niku, teda hodnote X:Z . (Preco je to ich najmensi kladny priese¢nik?) Smernica
doty¢nice k y=sinx v bode X:% je hodnota derivdcie v tom bode, teda cos%=% . Doty¢nica (a

teda aj samotné funkcia) zviera s osou x uhol arctg(%)~35,26°. Podobne smernica doty¢nice
k y=sinx v bode X:% je hodnota derivicie v tom bode, teda —sin%:—J—z2 a teda kosinus zviera
v bode X:% s osou x uhol arctg(—%)m—35,26°. Uhol medzi grafmi funkcii teda bude

V2

arctg (%)—arctg (=5 )~70,53°
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1) Z_f () , tak sa vadm to v tejto ulohe hodilo. Ked chcete
f(x)] f(x)

Ak ste eSte nezabudli, Ze

. . 1 “, . —(—sinx sinx . . .
derivovaf funkciu y=_-— staci dosadif. Dostanete %:E' Mimochodom — viete si

predstavit, ako vyzera graf funkcie y=$ ? (T4 funkcia sa inak nazyva aj sekans — znacka secx .)
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